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ANIQ INTEGRALNING TATBIQLARI 

 

Xoliqov To`lqin Boltaevich 

O`zbekiston Respublikasi Ichki ishlar vazirligi 

Qashqadaryo akademik litseyi matematika fani o`qituvchisi 

 

Annotatsiya: Ushbu maqolada aylanish jisimlarining hajmini integral yordamida 

hisoblash o`rganiladi. 

Kalit so`zlar:  integral, egri chiziqli trapetsiya, soha yuzi.  

 

Egri chiziqli trapetsiyani Ox o‘qi atrofida aylantirish 

natijasida hosil bo‘ladigan jismning hajmi.  

𝑉 = 𝜋 ∫ 𝑓2(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎
  

formula  bilan hisoblanishini isbotlash mumkin. Bu 

formuladan f(x) ni tanlash hisobiga kesik konus, konus, 

silindr, shar, shar segmenti hajmlarini osonlikcha topsa bo‘ladi  

1-misol:  𝑦 = 𝑥 − 4  to`g`ri chiziq va 𝑎 = 1;    𝑏 = 4 nuqtalar bilan chegaralangan 

jisim hajmini hisoblang. 

1) 𝑦 = 𝑥 − 4   to`g`ri chiziq grafigini yasab olamiz: 

 

X 0 1 2 3 4 

y -4 -3 -2 -1 0 

 

Nuqtalar yordamida funksiya grafigini yasab olamiz  𝑦 = 𝑥 − 4   funksiya grafigi 

𝑂𝑥  o`qini 𝑥 = 4 nuqtada kesib o`tadi va 𝑎 = 1;    𝑏 = 4 nuqtalarni ham yasab olamiz. 

Hosil bo`lgan funksiyani 𝑂𝑥 

o`qi atrofida aylantirish natejasida 

hosil bo`lgan jisim hajmi 

hisoblanadi. Hosil bo`lgan jisim 

bizda konus hosil bo`ladi  konus 

hajmini quydagi formula orqali 

topiladi. 

𝑉 = 𝜋 ∫ 𝑓2(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎
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𝑉 = 𝜋 ∫ (𝑥 − 4)2𝑑𝑥
4

1

= 𝜋 ∫ (𝑥2 − 8𝑥
4

1

+ 16)𝑑𝑥

= 𝜋 (∫ 𝑥2𝑑𝑥
4

1

− 8 ∫ 𝑥𝑑𝑥
4

1

+ 16 ∫ 𝑑𝑥
4

1

)

= 𝜋 (
𝑥3

3
− 4𝑥2

+ 16𝑥)
4

| =
1

𝜋((21)

− 4(16 − 1)

+ 16(4 − 1))

= 𝜋(21 − 60 + 48)

= 9𝜋 

2-misol:  𝑦 = 𝑥 − 4  to`g`ri chiziq va 𝑎 = 1;    𝑏 = 4 nuqtalar bilan chegaralangan 

jisim hajmini hisoblang.  

Geometrik usulda hisoblaydigan bo`lsak konus hajmini topish formulasidan 

foydalanib hisoblaydigan bo`lsak.  

𝑉 =
1

3
𝜋𝑅2𝐻 

𝑉 =
1

3
𝜋32 ∙ 3 = 9𝜋 

Xulosa o`rnida aytadigan bo`lsak funksiyani shartiga qarab algebraik yoki 

geometrik usuldan foydalangan holda ishlashimiz mumkin.  
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