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Annotatsiya. Bu magolada proektiv geometriya nuqtai nazaridan tekislikdagi
qo‘zg‘almas to‘g‘ri chiziq tushunchasi Yevklid geometriyasi bilan solishtirilgan holda
o‘rganiladi. Proektiv geometriyada to‘g‘ri chizigning cheksiz uzoqdagi nuqtalar bilan

bog‘ligligi va proektiv tekislikning o‘ziga xos xususiyatlari tahlil qilinadi.

AOcTpakTHblii. B nanHO# cTaThe paccMaTpuBaeTcs MOHATHE (UKCHUPOBAHHOMN
NpSAMOM Ha TUIOCKOCTHM C TOYKH 3PEHHS MPOEKTUBHOW T€OMETPUHU, CPaBHUBAS €€ C
€BKJIMJIOBOW reoMeTprue. B MpOEKTUBHON reOMETPUM aHATU3ZUPYIOTCS CBS3b MPSIMOM C
OCCKOHEYHO VYJAJICHHBIMH TOYKAMHU U CHEIU(PUYECKHE CBOWCTBA MPOEKTUBHOU

IIJTOCKOCTH.

Abstract. This article examines the concept of a fixed straight line in a plane from
the perspective of projective geometry, in comparison with Euclidean geometry. In
projective geometry, the relationship of a straight line to infinitely distant points and the

specific properties of the projective plane are analyzed.

Kalit sozlar. Loyihalash va proektiv xaritalar, parallelizm, transformatsiyalar,
proektiv geometriyaning tarixi, yevklid va elementlar, proektiv to'g'ri chiziq, asosiy

g'oyalar.

69-son 1-to’plam Aprel 2025 Sahifa: 525



g Ustozlar uchun pedagoglar.org

KaroueBble cioBa. [Ipoekiuss M TpPOEKTUBHBIE OTOOpaXEHUs, MapauIeIu3M,
npeoOpa30BaHUsl, UCTOPUS IPOEKTUBHON F€OMETPUH, €BKIUABI U AJIEMEHTBI, IPOEKTUBHAS

ImpsAMast, OCHOBHBIC HUICH.

Key words. Projection and projective maps, parallelism, transformations, history of

projective geometry, Euclid and the Elements, projective straight line, basic ideas.

Kirish. Proektiv geometriya, Yevklid geometriyasidan fargli o'laroq nugtalar va
chiziglar o'rtasidagi munosabatlarni o'rganadi. Proektiv tekislikda har bir chiziq, ko'pincha

""gozg'almas to'g'ri chiziq" deb ataladi va u orgali o'tgan nugtalar to'plami sifatida ko'riladi.

Proektiv geometriya va Yevklid geometriyasi. Yevklid geometriyasi nuqgtalar va
chiziglar o'rtasidagi munosabatlarni aniq va o'lchovli ravishda ko'rib chigadi. Masalan,
to'g'ri chiziglar parallel bo'lishi yoki kesishishi mumkin. Proektiv geometriyada har bir
ikkita chiziq yoki nugta bir-birini kesishadi. Bu chiziglarning cheksiz uzunligi va
nuqtalarning cheksiz ko'payishi kontseptsiyasiga asoslanadi. Yevklid geometriyasi fagat
cheklangan nuqtalarni ko'rib chigadi. Proektiv geometriyada har bir to'g'ri chizigning
cheksiz nugtasi mavjud, bu nugtalar chiziglarning parallel bo'lganida kesishish nuqtalari
sifatida garaladi. Yevklid geometriyasi, masalan, to'rtburchakning burchaklarini o'lchashni
0'z ichiga oladi. Proektiv geometriyada loyihalash kontseptsiyasi, har ganday chiziq va
nugtaning pozitsiyasini o'zgartirish imkonini beradi. Bu esa yangi geometrik shakllarni
yaratishga olib keladi. Yevklid geometriyasi o'lchovlarni saglovchi transformatsiyalarni
(masalan, aylantirish va ko'chirish) o'z ichiga oladi. Proektiv transformatsiyalar, nugtalar

va chiziglar orasidagi saqlab qoladi, ammo o'lchovlar o'zgarmasligi shart emas.

Proektiv geometriya asosiy tushunchalar. Proektiv geometriya nuqgtalar va
chiziglar o'rtasidagi munosabatlarni o'rganadi, lekin nuqgtalar va chiziglar orasidagi
o'lchovlarni e'tiborga olmaydi. Har bir chiziq uch yoki undan ortig nuqgtadan iborat bo'lishi
mumkin va har bir ikki chiziq kesishadi yoki parallel bo'lishi kerak. Har bir to'g'ri chiziq
uchun bir yoki bir nechta cheksiz nugtalar mavjud. Bu nuqtalar proektiv tekislikda
chiziglarning parallel bo'lishi holatida ko'rinadi. Cheksiz nugtalar "gorizont" chizig'i orgali

ifodalanadi, bu esa proektiv geometriyada chiziglar o'rtasidagi munosabatlarni yanada
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kuchaytiradi. Ko'rinishlar yordamida geometrik shakllarning xususiyatlarini ta'riflash

mumkin.

Yevklid geometriyasi asosiy tushunchalar. Yevklid geometriyasi nugqtalar,
chiziglar, girralar va shakllar o'rtasidagi anig o'lchovlarni o'rganadi. O'lchovlar va
burchaklar, shuningdek, geometrik shakllarning xususiyatlari (masalan, to'g'ri burchakli

uchburchakning Pifagor teoremasi) bu geometriyaning asosiy elementlaridir.

Parallelizm. Yevklid geometriyasida parallel chiziglar hech gachon kesishmaydi. Bu
Yevklidning beshinchi postulatida ta'riflangan. Bu nuqtai nazardan, chiziglarning har

ganday o'zgarishida ularning parallelizm xususiyatlari saglanadi.

Transformatsiyalar. Yevklid geometriyasida transformatsiyalar (masalan,
aylantirish, ko'chirish, refleksiya) o'lchovlarni saglaydi. Bu transformatsiyalar yordamida
geometrik shakllar o'zgartirilishi mumkin, lekin ularning o'lchovlari va burchaklari
o'zgarmaydi. Har ikki geometriya ham nuqtalar va chiziglar o'rtasidagi munosabatlarni

o'rganadi.

Har ikkala geometrik tizimda ham geometrik shakllarning asosiy xususiyatlari va
gonunlari mavjud. Ikkala geometriya ham amaliyotda masalan, arxitektura, muhandislik

va tasvirly san'atda qo'llaniladi.

Yevklid geometriyasi nugtalar va chiziglar o'rtasidagi munosabatlarni anig va o'lchovli

ravishda ko'rib chigadi. Masalan, to'g'ri chiziglar parallel bo'lishi yoki kesishishi mumkin.

Proektiv geometriyada har bir ikkita chizig yoki nuqta bir-birini kesishadi. Bu,
chiziglarning cheksiz uzunligi va nugtalarning cheksiz ko'payishi kontseptsiyasiga
asoslanadi. Proektiv geometriyada har bir to'g'ri chizigning cheksiz nuqgtasi mavjud, bu
nuqgtalar chiziglarning parallel bo'lganida kesishish nuqgtalari sifatida garaladi. Proektiv
geometriyada, loyihalash kontseptsiyasi, har ganday chizig va nuqtaning pozitsiyasini
o0'zgartirish imkonini beradi, bu esa yangi geometrik shakllarni yaratishga olib keladi.
Yevklid geometriyasi o'lchovlarni saglovchi transformatsiyalarni (masalan, aylantirish va
ko'chirish) o'z ichiga oladi. Proektiv geometriyada transformatsiyalar masalan, proektiv
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transformatsiyalar, nugtalar va chiziglar orasidagi munosabatlarni saglab goladi, ammo

o'lchovlar o'zgarmasligi shart emas.
Proektiv geometriyaning tarixi.

Tarixiy rivojlanish. Proektiv geometriya 17-asrda Fransuz matematikasi G. Desargues
va Italiyalik matematik P. Projective geometriya asoslarini ishlab chiga boshladi. Ular

nuqtalar va chiziglar orasidagi munosabatlarni o'rganishga harakat gildilar.

Asosiy g'oyalar. Proektiv geometriya asosiy g'oyalaridan biri — chiziglar va nuqgtalar
o'rtasidagi proektiv munosabatlardir. Bu g'oyalar zamonaviy geometrik tadgiqotlar uchun

muhimdir.
Proektiv geometriyaning asosiy xususiyatlari.

Dualizm. Proektiv geometriyada nuqgtalar va chiziglar orasidagi munosabatlar dual
sifatida qaraladi. Har bir teorema nugtalarda chiziglarni va aksincha ko'rinishda
ifodalanishi mumkin. Masalan, agar "har ikki nugta chiziq orgali o'tadi” teoremasi to'g'ri

bo'lsa, "har bir chiziq ikki nugtadan iborat" teoremasi ham to'g'ri bo'ladi.

Proektiv to'g'ri chizig. Proektiv geometriyada har bir chiziq proektiv to'g'ri chiziq
sifatida garaladi va bu chiziglarning parallel bo'lishi holati cheksiz nuqgtalarda ko'rinadi.
Proektiv to'g'ri chizigning xususiyatlari, uning har ganday nuqtasi boshqga chiziglar bilan

kesishishiga imkon beradi.

Loyihalash va proektiv xaritalar. Proektiv geometriyada loyihalash jarayonlari nuqtalar
va chiziglar orasidagi munosabatlarni o'zgartirishga imkon beradi. Proektiv xaritalar
yordamida geometrik shakllarning o'zgarishini ko'rish mumkin, bu esa amaliyotda ko'plab

muammolarni hal gilishga yordam beradi.
Yevklid geometriyasining tarixi.

Yevklid va elementlar. Yevklid geometriyasi miloddan avvalgi 300-yillarda yozilgan
"Elementlar" asari bilan tanilgan. Bu asar geometriya fanining asosiy manbalaridan biri

hisoblanadi.
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Geometrik postulatlar. Yevklid geometriyasining beshta asosiy postulatlari mavjud

bo'lib, ulardan biri parallel chiziglar postulatidir.

Yevklid geometriyasining asosiy xususiyatlari. Yevklid geometriyasi o'lchovlar va
burchaklar asosida qurilgan. U to'g'ri chiziglar, uchburchaklar va boshga geometrik
shakllarni o'lchov bilan ifodalaydi. Burchaklar, uzunliklar va ploshadlar o'lchovlari aniq
va 0'lchovga asoslangan. Geometrik figuralar o'rtasidagi munosabatlar anig ko'rsatmalar

bilan ifodalanadi.

Transformatsiyalar. Yevklid geometriyasida transformatsiyalar o'lchovlarni saglaydi.
Bu, geometrik shakllarning xususiyatlarini o'zgartirmasdan, ularni yangi pozitsiyaga

o'tkazishga imkon beradi.
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